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On cherche à montrer que R n’est pas dénombrable, c’est à dire qu’il n’existe
pas de bijection de N dans R. On va en fait démontrer que [0, 1[ n’est pas
dénombrable en utilisant l’argument diagonal de Cantor.

Pour ce faire, supposons que [0, 1[ est dénombrable.

1. Justifier qu’il existe une suite (rn)n∈N d’éléments de R telle que [0, 1[=
{rn | n ∈ N}

2. Pour chaque rn on note son développement décimal sous la forme:

rn = 0, rn,1rn,2rn,4rn,4 · · ·

3. Construire une suite (xn)n∈N telle que xn ∈ {1, 2} et ∀n ∈ N∗ xn 6= rn,n.

4. Soit
x = 0, x1x2x3 · · ·

A t’on x ∈ [0, 1[?

5. En déduire que [0, 1[ n’est pas dénombrable.

1


