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Question de cours

Donner la dé�nition d'une matrice inversible.

Calculer l'inverse de

A =

(
1 −2
2 5

)

Exercice 1

Soit α ∈ R. En fonction des valeurs de α, résoudre le système :
x+ y + αz = 1

x+ αy + z = 1

αx+ y + z = 1

Exercice 2

On considère les matrices

A =

−1 1 1
1 −1 1
1 1 −1

 ∈M3(R), B =

(
1 2 3
0 2 0

)
∈M2,3(R), C =

(
1 1
0 3

)
∈M2(R)

1. Calculer BA, CB et CBA.

2. Calculer A2, puis A2 +A.

3. En déduire que A est inversible et donner son inverse.

Exercice 3

Soit A ∈Mn(K) une matrice carrée.

1. Supposons pour commencer que A3 = 0. Calculer (In −A)(In +A+A2).

2. En déduire que In −A est inversible. Quel est son inverse ?

3. On suppose maintenant qu'il existe p ∈ N tel que Ap = OMn(K). Montrer que

(In −A)
p−1∑
k=0

Ak = In

Indication : Penser à utiliser la distributivité.


