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Compléments de calcul intégral et différentiel

CC2 - Sujet 4

Exercice 1 On considère le sous-ensemble de R3 défini par

C = {(x, y, z) ∈ R3, x2 + 3y2 = 4, z = 2}

1. Justifier que la fonction f : (x, y, z) ∈ R3 7→ x2 + y2 + z2 admet des extrema sur C.

2. Déterminer le point de C le plus proche de l’origine.
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Exercice 2 On rappelle que la mesure de Dirac en a ∈ R est définie par

δa : A ∈ P(R) 7→
{

1 si a ∈ A

0 sinon.

Soit f : R → R une fonction borélienne positive. Montrer que

(?)
∫ ∗

R
f dδa = f(a).
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