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Correction du TD n°3 BIS 

Exercice 1 

𝐚)  − 10 − 5𝑥 = 0   ⇔   −5𝑥 = 10   ⇔    𝑥 =
10

−5
= −2 

𝐛) − 7 + 3𝑥 = 0   ⇔    3𝑥 = 7   ⇔    𝑥 =
7

3
  

c) On ré sout  3𝑥2 − 6𝑥 + 3 = 0 : 𝑎 = 3 , 𝑏 = −6 , 𝑐 = 3 . 

Δ = 𝑏2 − 4𝑎𝑐 = (−6)2 − 4 × 3 × 3 = 36 − 36 = 0 . Δ = 0 donc l’é quation a uné uniqué solution : 

𝑥0 =
−𝑏

2𝑎
=

6

6
= 1 . 

d) On ré sout  −2𝑥2 + 8𝑥 − 100 = 0 : 𝑎 = −2 , 𝑏 = 8 , 𝑐 = −100 . 

Δ = 𝑏2 − 4𝑎𝑐 = 82 − 4 × (−2) × (−100) = 64 − 800 = −736 . Δ < 0 donc l’é quation n’a pas dé solution (ré éllé). 

Exercice 2 

1. 𝐵(𝑥) = Recettes − Coût = 𝑅(𝑥) − 𝐵(𝑥) = 10𝑥 − (2𝑥2 − 60𝑥 + 500)  

     𝐵(𝑥) = 10𝑥 − 2𝑥2 + 60𝑥 − 500 = −2𝑥2 + 70𝑥 − 500 . 

2. 𝐵′(𝑥) = −2 × 2𝑥 + 70 × 1 − 0 = −4𝑥 + 70 . 

𝟑.  − 4𝑥 + 70 = 0   ⇔   −4𝑥 = −70   ⇔    𝑥 =
−70

−4
= 17,5 . 

4. Pour qué lé bé né ficé soit maximal, l’éntréprisé doit produiré ét véndré 17,5 pié cés. 

Cé bé né ficé maximal ést é gal a  : 𝐵(17,5) = −2 × 17,52 + 70 × 17,5 − 500 = 112,5 éuros. 

𝑥 −∞                                                  −2                                                         + ∞ 

Signe de −10 − 5𝑥  

𝑎 = −5 < 0 
              +                             ⌽                            − 

𝑥 −∞                                                    
7

3
                                                         + ∞ 

Signe de −7 + 3𝑥  

𝑎 = 3 > 0 
              −                             ⌽                            + 

𝑥 −∞                                                    1                                                         + ∞ 

Signe de 3𝑥2 − 6𝑥 + 3  

𝑎 = 3 > 0 
              +                            ⌽                            + 

𝑥 −∞                                                                                                               +∞ 

Signe de −2𝑥2 + 8𝑥 − 100  

𝑎 = −2 < 0 
                                                     − 

𝑥 0                                                       17,5                                                          40 

Signe de 𝐵′(𝑥) = −4𝑥 + 70  

𝑎 = −4 < 0 
              +                             ⌽                            − 

Variations de 𝐵 

                                         𝐵(17,5) 

 

𝐵(0)                                                                                                            𝐵(40) 



Exercice 3 

Partie A 

1. Pour avoir uné récétté é galé a  140 000 €, il faut fabriquér : 

2,25 × 100 = 225 produits ou énviron 5,5 × 100 = 550 produits. 

2. Pour avoir un bé né ficé positif ou nul (récéttés supé riéurés aux cou ts), il faut fabriquér : 

éntré 0,25 × 100 = 25 produits ét 5,75 × 100 = 575 produits. 

Partie B 

1. Pour 300 = 3 céntainés dé produits fabriqué s : 

• récétté : 𝑅(3) = −2 × 33 + 4,5 × 33 + 62 × 3 = 172,5 milliérs d’éuros ; 

• cou t : 𝐶(3) = 20 × 3 + 10 = 70 milliérs d’éuros ; 

• donc lé bé né ficé ést é gal a  : 𝐵(3) = 172,5 − 70 = 102,5 milliérs d’éuros. 

2. 𝐵(𝑥) = Recettes − Coût = 𝑅(𝑥) − 𝐶(𝑥) = −2𝑥3 + 4,5𝑥2 + 62𝑥 − (20𝑥 + 10) 

    𝐵(𝑥) = −2𝑥3 + 4,5𝑥2 + 62𝑥 − 20𝑥 − 10 = −2𝑥3 + 4,5𝑥2 + 42𝑥 − 10 . 

3. 𝐵′(𝑥) = −2 × 3𝑥2 + 4,5 × 2𝑥 + 42 × 1 − 0 = −6𝑥2 + 9𝑥 + 42 . 

4. On ré sout −6𝑥2 + 9𝑥 + 42 = 0 : 𝑎 = −6 , 𝑏 = 9 , 𝑐 = 42 . 

Δ = 𝑏2 − 4𝑎𝑐 = 92 − 4 × (−6) × 42 = 81 + 1008 = 1089 . Δ > 0 donc l’é quation a déux solutions : 

𝑥1 =
−𝑏 + √Δ

2𝑎
=

−9 + √1089

2 × (−6)
= −2  et  𝑥2 =

−𝑏 − √Δ

2𝑎
=

−9 − √1089

2 × (−6)
= 3,5 . 

On obtiént d’abord lé signé dé 𝐵′(𝑥) = −6𝑥2 + 9𝑥 + 42 sur ]−∞ ; +∞[ : 

 

puis sur [0 ; 7] : 

 

Lé bé né ficé maximal ést é gal a  : 𝐵(3,5) = −2 × 3,53 + 4,5 × 3,52 + 42 × 3,5 − 10 = 106,375 milliérs d’éuros, soit 

106 375 €. 

Lé bé né ficé maximal ést attéint lorsqué l’éntréprénéur fabriqué ét vénd 3,5 × 100 = 350 produits. 

𝑥 −∞                             −2                   0                   3,5                7            + ∞ 

Signe de 𝐵′(𝑥) = −6𝑥2 + 9𝑥 + 42  

𝑎 = −6 < 0 
              −                    ⌽                   +                 ⌽                 − 

𝑥 0                                                         3,5                                                             7 

Signe de 𝐵′(𝑥) = −6𝑥2 + 9𝑥 + 42  

𝑎 = −6 < 0 
                                 +                        ⌽                               − 

Variations de 𝐵 

 

                                                         𝐵(3,5) 

 

 

𝐵(0)                                                                                                               𝐵(7) 



  𝐚 )   − 10 − 5 x = 0       ⇔     − 5 x = 10       ⇔       x =  10  − 5 = − 2


  x


  − ∞


                                                  − 2                                                                                                                   + ∞


  − 10 − 5 x  


  a = − 5 < 0


  +


  −


  𝐛 ) − 7 + 3 x = 0       ⇔       3 x = 7       ⇔       x =  7 3  


  𝐛 ) − 7 + 3 x = 0       ⇔       3 x = 7       ⇔       x =  7 3  


  x


  − ∞


                                                       7 3                                                                                                                   + ∞


  − 7 + 3 x  


  a = 3 > 0


  −


  +


  3   x 2 − 6 x + 3 = 0


  a = 3   ,   b = − 6   ,   c = 3   .


  Δ =   b 2 − 4 a c =    ( − 6 ) 2 − 4 × 3 × 3 = 36 − 36 = 0


  Δ = 0


    x 0 =   − b  2 a =  6 6 = 1   .


  x


  − ∞


                                                      1                                                                                                                   + ∞


  3   x 2 − 6 x + 3  


  a = 3 > 0


  +


  +


  − 2   x 2 + 8 x − 100 = 0


  a = − 2   ,   b = 8   ,   c = − 100   .


  Δ =   b 2 − 4 a c =  8 2 − 4 ×  ( − 2 ) ×  ( − 100 ) = 64 − 800 = − 736


  Δ < 0


  x


  − ∞


                                                                                                                                                                            + ∞


  − 2   x 2 + 8 x − 100  


  a = − 2 < 0


  −


  B  ( x ) = Recettes − Co û t = R  ( x ) − B  ( x ) = 10 x −  ( 2   x 2 − 60 x + 500 )


  B  ( x ) = 10 x − 2   x 2 + 60 x − 500 = − 2   x 2 + 70 x − 500


    B ′  ( x ) = − 2 × 2 x + 70 × 1 − 0 = − 4 x + 70   .


  𝟑 .     − 4 x + 70 = 0       ⇔     − 4 x = − 70       ⇔       x =   − 70  − 4 = 17 , 5   .


  x


  0


                                                            17 , 5                                                                                                                     40


    B ′  ( x ) = − 4 x + 70  


  a = − 4 < 0


  +


  −


  B


  B  ( 17 , 5 )


  B  ( 0 )


  B  ( 40 )


  B  ( 17 , 5 ) = − 2 ×   17 , 5 2 + 70 × 17 , 5 − 500 = 112 , 5  


  2 , 25 × 100 = 225


  5 , 5 × 100 = 550


  0 , 25 × 100 = 25


  5 , 75 × 100 = 575


  300 = 3


  R  ( 3 ) = − 2 ×  3 3 + 4 , 5 ×  3 3 + 62 × 3 = 172 , 5


  C  ( 3 ) = 20 × 3 + 10 = 70


  B  ( 3 ) = 172 , 5 − 70 = 102 , 5


  B  ( x ) = Recettes − Co û t = R  ( x ) − C  ( x ) = − 2   x 3 + 4 , 5   x 2 + 62 x −  ( 20 x + 10 )


  B  ( x ) = − 2   x 3 + 4 , 5   x 2 + 62 x − 20 x − 10 = − 2   x 3 + 4 , 5   x 2 + 42 x − 10


    B ′  ( x ) = − 2 × 3   x 2 + 4 , 5 × 2 x + 42 × 1 − 0 = − 6   x 2 + 9 x + 42


  − 6   x 2 + 9 x + 42 = 0


  a = − 6   ,   b = 9   ,   c = 42


  Δ =   b 2 − 4 a c =  9 2 − 4 ×  ( − 6 ) × 42 = 81 + 1008 = 1089


  Δ > 0


    x 1 =   − b +  Δ  2 a =   − 9 +  1089  2 ×  ( − 6 ) = − 2     et       x 2 =   − b −  Δ  2 a =   − 9 −  1089  2 ×  ( − 6 ) = 3 , 5   .


    B ′  ( x ) = − 6   x 2 + 9 x + 42


   ] − ∞   ;   + ∞ [


  x


  − ∞


  − 2                                       0                                       3 , 5                                 7                         + ∞


    B ′  ( x ) = − 6   x 2 + 9 x + 42  


  a = − 6 < 0


  −


  +


  −


   [ 0   ; 7 ]


  x


  0


                                                  3 , 5                                                                                                                           7


    B ′  ( x ) = − 6   x 2 + 9 x + 42  


  a = − 6 < 0


     


  +


  −


  B


  B  ( 3 , 5 )


  B  ( 0 )


  B  ( 7 )


  B  ( 3 , 5 ) = − 2 ×   3 , 5 3 + 4 , 5 ×   3 , 5 2 + 42 × 3 , 5 − 10 = 106 , 375


  3 , 5 × 100 = 350

